
/// ^ У у Ш л ь , к а Ў Л. Я. З я зе тка Ш Ь . 
I М I I I г Г Г 

.п тм 

ГЕАМЕТРЫІ 



У. У. Шлыкаў Л. Я. Зязетка 

ГЕАМЕТРЫІ 
11 клас 

Дапаможкік для настаўнікаў 

Рэкам ендавана 
Навукова-метадычным цзнтрам 

вучэбнай кнігі і срсдкаў навучання 
Міністэрства адукацыі 

Рэспублікі Беларусь 

Б і б л і я т э м 
БДПУ , : М.Танка 

М І Н С К 
« Н А Р О Д Н А Я АСВЕТА 

2001 



У Д К 372.851.046.14 
Б Б К 74.262.21я721 

Ш 69 

Р э ц э н з е н т ы : 
канд. фіз.-мат. навук, дац. Б Д У — Ю. Д з . Чурбанаў; настаўнік матэматыкі 

сярэд. шк. № 153 г. Мінска — А. I. Абрамовіч. 

П е р а к л а д з рускай мовы А. М. Лапкоўскай 

© Шлыкаў У. У., Зя зетка Л. Я., 2001 
© Лапкоўская А. М„ пераклад, 2001 

і с п м О й к ю п а о о * © Шлыкаў У. У„ афармленне, 2001 
985-12-0288-6 © у П «Народная асвета», 2001 



3 М Е С Т 

П р а д м о в а 4 

Г л а в а 1 . Формулы і тэарэмы стэрэаметрыі 6 

1.1. Прав ілы пабудавання в ідарысаў геаметрычных фігур — 
1.2. Куб — 
1.3. Паралелеп іпед 7 
1.4. Прызма 9 
1.5. Піраміда 12 
1.6. Аксіёмы ўзаемнага размяшчэння прамых і плоскасцей і вынікі з іх 14 
1.7. Паралельныя прамыя 16 
1.8. П а р а л е л ь н а с ц ь прамой і плоскасці 17 
1.9. С к р ы ж а в а н ы я прамыя 18 
1.10. Паралельныя плоскасці 20 
1.11. Перпендыкулярнасць прамой і плоскасці 22 
1.12. Перпендыкуляр і нахіленая. Адлегласць ад пункта да плоскасці 24 
1.13. Вугал паміж прамой і плоскасцю 25 
1.14. Двухгранны вугал. Перпендыкулярнасць плоскасцей 26 
1.15. Сфера. Ш а р 28 
1.16. Цыліндр 31 
1.17. Конус 32 
1.18. Усечаны конус 34 
1.19. Плошча сферы і аб'ём шара 35 

Г л а в а 2. Мнагаграннікі 37 

2.1. Прызма . Паралелеп іпед — 
2.2. Піраміда . Усечаная піраміда 62 

Г л а в а 3. Аб'ёмы мнагаграннікаў 97 

3.1. Аб'ём паралелепіпеда — 
3.2. Аб'ём прызмы 125 
3.3. Аб'ём піраміды 146 

Г л а в а 4. Круглыя целы. Паверхні круглых цел 174 

4.1. Сфера і шар — 
4.2. Цыліндр 194 
4.3. Конус 217 

1 * 



П Р Л Д М О В А 

Д а п а м о ж н і к п р ы з н а ч а н ы д л я а р г а н і з а ц ы і с а м а с т о й н а й рабо-
ты вучняў, як ія будуць в ы в у ч а ц ь г е а м е т р ы ю па вучэбнаму 
д а п а м о ж н і к у У. У. Ш л ы к а в а « Г е а м е т р ы я , 11», і з ' я ў л я е ц ц а 
адным з к а м п а н е н т а ў в у ч э б н а - м е т а д ы ч н а г а комплексу . 

М э т а д а д з е н а г а д а п а м о ж н і к а — д а п а м а г ч ы вучням авало-
д а ц ь н а в ы к а м і с к а р ы с т а н н я т э а р э т ы ч н а г а вучэбнага м а т э р ы я л у 
на п р а к т ы ц ы і а к т ы в і з а в а ц ь іх с а м а с т о й н у ю работу . Многія 
вучні пры с а м а с т о й н ы м рашэнн і з а д а ч м а ю ц ь патрэбу ў кан-
с у л ь т а ц ы я х па п р ы ё м а х і м е т а д а х іх р а ш э н н я , пакольк і шлях да 
р а ш э н н я з а д а ч без дапамог і настаўн іка або а д п а в е д н а г а д а п а -
можніка ім часта б ы в а е не п а д сілу. Так ія к а н с у л ь т а ц ы і па 
р а ш э н н ю с т э р э а м е т р ы ч н ы х з а д а ч па курсу геаметрыі 11-га 
к л а с а вучні могуць а т р ы м а ц ь у п р а ц э с е вывучэння д а д з е н а г а 
д а п а м о ж н і к а . 

Д а п а м о ж н і к , які п р а п а н о ў в а е ц ц а , с к л а д а е ц ц а з чатырох 
р а з д з е л а ў , у якіх р а з г л я д а ю ц ц а з а д а ч ы па наступных пытаннях : 
м н а г а г р а н н і к і , аб ' ёмы м н а г а г р а н н і к а ў , круглыя целы, паверхні 
круглых цел. У першай главе д а п а м о ж н і к а прыведзены ўсе 
асноўныя паняцці і формулы па курсу с т э р э а м е т р ы і . У к о ж н ы м 
п а р а г р а ф е д а ю ц ц а каротк ія т э а р э т ы ч н ы я звесткі і п а д р а б я з н ы я 
рашэнні некаторых ключавых задач , п а р а д а к разгляду якіх адпа-
в я д а е г іаслядоўнасці вывучэння т э а р э т ы ч н а г а м а т э р ы я л у ў ву-
чэбным дапаможніку . Акрамя задач, для якіх дадзены рашэнні і 
ўказанні , у дапаможніку змешчана дастатковая колькасць задач, 
як ія д а з в а л я ю ц ь п р а к а н т р а л я в а ц ь узровень з а с в а е н н я вучэбна-
га м а т э р ы я л у . Сістэма з а д а ч , я к а я р а з г л я д а е ц ц а ў д а п а м о ж н і -
ку, д а з в а л я е а р г а н і з а в а ц ь п а с л я д о ў н а е п а ў т а р э н н е вучэбнага 
м а т э р ы я л у . Д а д з е н ы д а п а м о ж н і к п р а д с т а ў л я е м а г ч ы м а с ц і для 
р а з в і ц ц я п р а с т о р а в ы х уяўленняў вучняў. У п р а ц э с е р а ш э н н я 
з а д а ч р а з г л я д а ю ц ц а п а р н ы я г р а ф і ч н ы я мадэл і і п а к р о к а в ы я 
п а б у д а в а н н і . Р а з г л я д розных графічных мадэлей геаметрычных 
фігур, якія д а п а ў н я ю ц ь адна адну, д а з в а л я е а к т ы в і з а в а ц ь 
з р о к а в у ю п а м я ц ь вучняў, д а п а м а г а е п а г л я д з е ц ь на аб 'ект , 
які в ы в у ч а е ц ц а , з розных пунктаў г л е д ж а н н я , а прымяненне 
п а к р о к а в ы х п а б у д а в а н н я ў д а е м а г ч ы м а с ц ь вучню ў б а ч ы ц ь 
д ы н а м і к у р а ш э н н я з а д а ч ы . Усё гэта робіць в ы к л а д а н н е вучэбна-
га м а т э р ы я л у ў д а п а м о ж н і к у н а г л я д н ы м і д а с т у п н ы м . 




