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тогда по определению равномерной непрерывности р(р», S)'<;6=*-
=^|f {p„)|<e . Найдя соответствующее е > 0 , можно указать по нему ЛГ 
и б, а по б— и N*, и тогда для некоторых п~> max{W, N*} будем иметь 
одновременно |а(р п )|>е и (рп) | < е , чего быть не может. , 

Построим теперь вполне нормальную функцию о, для которой, у (с) 
->0 при с-^0, но тем не менее не равномерно непрерывную на V(S). 

П р и м е р . Пусть A f = R 2 , S = { ( j c , y ) / y * s $ , { х , у)-+у ex. р \х\. 
Последовательность (рп) такова, что для каждого nGN точка рп имеет 

координаты ( 2 I n n , . . Очевидно, что р(рп, S ) « я п - ^ - о о ^ j j 
V п ' ... щ 

но cn—v{xn, yn) =* і еа^ (2 Ы п} <=*п-+?о при п->-оо.' случае . 

У (с) = sup ў (р, S) 'ж* «up . р< (*, у)< (х, ОП = 
—1 ііі ч • «в» (С) <*>V)/l» '"=c ix,v)/v сФО еФО ' . • v ечИ) 

- • 

Т е о р е.м а 1. Пусть существует вполне нормЩШШе. г„ 
прерывная на T(S) функция v : U(S)-+R, монотонная "вдоль^^ккжёШ^ 
траектории динамической системы F, расположенной в U(S), и такая/ 
что у(с)-^0 при с-*-0. 

Тогда замкнутое инвариантное множество S системы F является 
правильным [1 ]. 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Предположим от противного, что S — не-
правильное множество [1]. Тогда существует точка рб (S)\S* неоодя-
нариая [lr]i относительно множества S. Пусть для определенностичига 
положительно неординарная. Иными словами, существуют последова-
тельности (i*) f - f o o и (f**)f-foo, такие, что последовательность 
(fft*, Р)) конфйнальна, а « о с л ё д а ^ й ^ й ^ т ( / ( % , р)) строго некон-
финальна множеству S [1]. Без F W f * '•*0*н<> -
считать, что (V*6N) 
мерной непрерывности на Г<5) функций оЛі сделанного вйше замечания 
~J(f(t*n, р)) ->0 при я-*--}-оо, а тогда, поскольку функция v монотонна 
вдоль траекторий системы F, существует lim v(f(t, р)) = 0 . Это озна-

чает, что и тем более существует lim v(f(t**, р))= 0. 
п-*оо 71 

Обозначим cn=v(f(t**, р)). Очевидно, что с„->0 при л-
Р(/(<;•; Р), sup р(<7, s) —у(Сп). 

-1/ ?6® (Сп) 
По условию теоремы v(cn)-^0 при сп->0, т. е. 

противоречит строгой неконфинальности последоватеакяр*^* 
Полученное противоречие и доказывает теорему* '•v.v;'», \ 

С л е д с т в и е . Пусть S — замкнутое инварийЯзеШщ Множество систе-
мы F, обладающее окрестностью U(S),' замЫкание U(S) которой — 
компакт, и существует непрерывная функция !): 'U(S)-+ R, обладающая 
следующими свойствами: 1) v~1(Q)=S; Щ длА любой точки 
(f(p) п U(S))\o~l(v(p))^0; 3) v монотонна вдоль каждой траёШЩи 
динамической системы F, расположенной б U(S). Тогда S — прощальное 
множество. 

Действительно, так как U(S) множество, замыкание Щ$) кото-
рого— компакт, то в силу следствия леммы 1 [1] t/fSy является 
^-окрестностью инварнаатвого множества S. Из условзійг следствия й 
компактности U(S) вытекает полная нормальность и равномерная на 
Г (5) непрерывность функции v. Кроме того, из леммы следует, что 
v(c) = sup р(р, S) стремится к нулю при стремлении с к нулю. Таким 

P6D (С) е¥-0 
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